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Aufgabe 1. (4 Punkte)
a) Sei A eine unitale Banach-Algebra und a € A mit 0 < ||a|]| < 1. Man zeige, dass

die Summe
o0

D d*

k=0
iak =(1—-a)".
k=0

b) Sei A eine unitale C*-Algebra. Zeigen Sie fiir a € A mit 0 < [ja]| < 1:

a(l—a*a)™ = (1 —aa*)"ta

absolut konvergiert und

¢) Beweisen Sie Lemma 1.1.12 aus der Vorlesung:
Sei A eine unitale Banach-*-Algebra oder eine nicht notwendig unitale C*-Algebra.
Es gilt
IXIl <1, Vx € Specy(A).
Aufgabe 2. Es sei A eine unitale Algebra. (4 Punkte)
a) Zeigen Sie
o(ab) U{0} = o(ba) U{0} Va,be A.
Beweisen Sie dazu zunéchst fir A € C\ o(ba):
(a(ba —N)7'b—1)(ab—A) = A
b) Zeigen Sie fiir invertierbares a € A:

Aeo(a) <= 1/Aea(a)



